
 

 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 7 
รหัสวิชา 3000-1406  วิชา  แคลคูลสัพื้นฐาน 
หน่วยที ่ 4 ชั่วโมงที ่ 19-21 ชื่อหน่วย  อนุพันธ์ของฟังก์ชันอดิศัย 

 

แนวคิด 
ฟังก์ชันอดิศัย คือ ฟังก์ชันท่ีไม่ใช่ฟังก์ชันพีชคณิต แต่มีรูปแบบเฉพาะของตนเอง ได้แก่ ฟังก์ชันตรีโกณมิติ ฟังก์ชันผกผันของ

ฟังก์ชันตรีโกณมติิ ฟังก์ชันช้ีก าลัง และฟังก์ชันลอการิทึม การหาอนพุันธ์ของฟังชันอดิศัยต่างๆ สามารถหาค่าไดโ้ดยการใช้สูตร ซึ่งมีการ
พิสูจน์ และ การน าไปใช้เรียนกนัอย่างละเอียดในแต่ละชนิด 

สาระการเรียนรู้ 
1. ความหมายของฟังก์ชันอดิศัย 
2. ฟังก์ชันอดิศัยชนิดต่างๆ 
3. การหาอนุพันธ์ของฟังชันตรีโกณมติิ 

 

ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง 
1. บอกความหมายของฟังก์ชันอดิศัยชนิดต่างๆ ได ้
2. ค านวณหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิตไิด ้
3. มีการพัฒนาคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ที่อาจารย์สามารถสังเกตเห็นได้ ในด้านความมี

มนุษยสัมพันธ์ ความมีวินัย ความรับผิดชอบ  ความเช่ือมั่นในตนเอง ความสนใจใฝ่รู้ ความรักสามัคค ีความกตัญญูกตเวที 
 

กิจกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
1. ทบทวนพูดคุยเรื่องของการหาอนพุันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมติิแบบตา่งๆ 

 

ขั้นสอน 
2. อาจารย์อธิบายสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติ ทั้ง 6 สูตร และยกตัวอย่างประกอบ 2-3 ข้อ บนกระดานและให้

นักศึกษาซักถามได ้
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3. ให้นักศึกษาท าใบงานเพื่อดูความเข้าใจของนักศึกษา 
4. อาจารย์และนักศึกษาช่วยกันเฉลย สรุป และอธิบายเพิ่มเติม 

 

ขั้นสรุปและการประยุกต ์
5. อาจารย์และนักศึกษาสรุป โดยการถาม - ตอบระหว่างกันในช้ันเรียน และจดลงในสมุดเพื่อน าไปประยุกต์ใช้ในบทเรียน 



 

 

6. ให้นักศึกษาท าแบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.1 ส่งตามก าหนด 
7. อาจารย์ตรวจแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.1 และช้ีแจงสิ่งที่บกพร่องหรือผิดพลาดให้นักศึกษาทราบ 

 

สื่อการเรียนการสอน  
1. ใบงาน 
2. แบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.1  

 

การวัดผลและการประเมินผล 
วิธีวัดผล 
1. สังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล 
2. ตรวจใบงานและแบบประเมินผลการเรยีนรู้ที ่4.1 
3. การสังเกตและประเมินผลพฤติกรรมด้านคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

เคร่ืองมือวัดผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล (ภาคผนวก ข) 
2. ใบงานและแบบประเมินผลการเรยีนรู้ที ่4.1 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ โดยอาจารย์และนักศึกษาร่วมกันประเมิน 

(ภาคผนวก จ) 

เกณฑ์การประเมินผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล เกณฑ์ผ่าน ต้องไม่มช่ีองปรับปรุง 
2. ใบงานและแบบประเมินผลการเรยีนรู้ที ่4.1 ท าถูกต้อง 70% ขึ้นไป 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค ์ คะแนนข้ึนอยู่กับ 

การประเมินตามสภาพจริง 
 



 

 

ใบงาน 
 
 

ให้นักศึกษาแสดงวิธีท า 

1.  ก าหนดให ้y =   cos  5x  จงหา  
dx
dy

 

………………………………………………………………………………………………………………………….…………………………………………………………………
……………………………………………………….…………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………. 

2.  ก าหนดให ้  y   =    tan (2x+5)  จงหา  
dx
dy

 

…………………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………………………
……………………………………………………….………………………………………………………………………………………………………………………… 
.………………………………………………………………………………………………………………………… 

3.  ก าหนดให ้  y    =   sin 8x – cos 5x + tan 4x จงหา 
dx
dy

 

…………………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….…………
……………………………………………………………………………………………………………… 

4.  ก าหนดให ้  y    =   5)sin(x2    จงหา  
dx
dy

 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……………………………………
………………………………………………………………………………………………………… 

5.  ก าหนดให ้ y  =  tan2 102x   จงหา  
dx
dy

 

…………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
 
 
 
 
 



 

 

เฉลยใบงาน 
 

1.  ก าหนดให ้y =    cos  5x  จงหา  
dx
dy
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 = 
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 = -5 sin 5x  ตอบ 

2.  ก าหนดให ้ y   =    tan (2x+5)  จงหา  
dx
dy
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3.  ก าหนดให้   y    =   sin 8x – cos 5x + tan 4x จงหา 
dx
dy

 

จาก             y       =   sin 8x – cos 5x+ tan 4x 
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      =   8cos 8x + 5sin 5x + 4sec24x  ตอบ 
 

 
 
 



 

 

4.  ก าหนดให ้ y    =   5)sin(x2    จงหา  
dx
dy
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5.  ก าหนดให ้ y  =  tan2 102x   จงหา  
dx
dy

 

       จาก     y  =  tan2 102x   

    จะได้ว่า   
dx
dy

  =  
dx
d

 tan2 (2x – 10) 2

1

 

      =  2 tan2-1 (2x – 10) 2

1

dx
d

 tan (2x – 10) 2

1

 

 =  2 tan (2x – 10) 2

1

.sec2 (2x – 10) 2

1

.  
12

1
102

2

1
x  

dx
d

  (2x – 10) 

 =  2 tan (2x – 10) 2

1

.sec2 (2x – 10) 2

1

.  
12

1
102

2

1
x  (2) 

 =  2 tan (2x – 10) 2

1

.sec2 (2x – 10) 2

1

. 
  2

1
102

1

x
 

    
dx
dy

   =  10221022102  xsec.xtan.x    ตอบ 

 
 

 
 



 

 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 8 
รหัสวิชา 3000-1406   วิชา  แคลคูลสัพื้นฐาน 
หน่วยที ่ 4 ชั่วโมงที ่ 22-24 ชื่อหน่วย  อนุพันธ์ของฟังก์ชันอดิศัย (ต่อ) 

 

แนวคิด 
ก่อนจะศึกษาถึงการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิตผิกผัน (Inverse Trigonometric Function) โดยวิธีการใช้สูตรนั้น 

นักศึกษาควรท าความเข้าใจเกี่ยวกับฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผันเสียก่อน 
 ถ้า  x = sin y  เป็นฟังก์ชันตรีโกณมิติแล้ว  เราจะกล่าวว่า  y = arcsin x  เป็นฟังก์ชันตรีโกณมิติแบบผกผัน เมื่อ y เป็นมุมใดๆ ที ่

sin ของมันมีค่าเท่ากับ x ฟังก์ชันตรีโกณมิตผิกผัน   ในรูปของ  y = arcsin x  จะเขียนแทนไดด้้วย  y = sin 1 x  โดยสัญลักษณ ์–1 

ไม่ได้หมายถึง    ตัวเลขช้ีก าลัง  นั่นคือ sin 1 x    (sin) 1   xsin
1

 

 sin 1 x  อ่านว่า  อาร์คไซน์ของ x  หรืออินเวอร์สไซน์ของ x   
 

สาระการเรียนรู้ 
4. การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผัน  

 

ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง 
4. ค านวณหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิตผิกผันได ้
5. มีการพัฒนาคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ที่อาจารย์สามารถสังเกตเห็นได้ ในด้านความมี

มนุษยสัมพันธ์ ความมีวินัย ความรับผิดชอบ ความเช่ือมั่นในตนเอง ความสนใจใฝ่รู้ ความรักสามัคค ีความกตัญญูกตเวที 
 

กิจกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
1. ทบทวนพูดคุยเรื่องของการหาอนพุันธ์ของฟังก์ชันแบบต่างๆ 

 

ขั้นสอน 
2. อาจารย์อธิบายถึงฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผันอ่ืนๆ ในท านองเดียวกัน และได้สรุปเป็นนิยามได้ดังน้ี 

บทนิยามของฟังกช์ันตรีโกณมิติผกผัน 

1. y = arcsin x  เมื่อ   – 2

  y  2


   และ  –1  x  1 

2. y = arccos x  เมื่อ   0   y          และ  –1  x  1 

3. y = arctan x  เมื่อ   –  2

 y  2


   และ  –  x   

4. y = arccot x  เมื่อ    0 y           และ  –  x   

5. y = arcsec x เมื่อ   –    y  – 2


   และ  0 y  2


และ x  1 

6. y = arccosec x  เมื่อ   – y  – 2


   และ  0 y    2


 และ x  1 



 

 

3. อาจารย์อธิบายตัวอย่างบนกระดานโดยการน าสูตร นิยาม และกฎลูกโซ่มาใช้ในการแก้ปัญหาและ 
หาค่าของอนุพันธ์ฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผัน 

ตัวอย่างท่ี 1 ก าหนดให ้ y  =  arcsin 3x    จงหา dx
dy

      

 จาก          y  =   arcsin 3x 

  dx
dy

  =   dx
d
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ตัวอย่างท่ี 2 ก าหนดให ้  y  =  arccot (x – 1)  จงหา dx
dy

 

 จาก    y   = arccot (x – 1)  

   dx
dy

  =   dx
d
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     =   211
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4. ส่วนตัวอื่นๆ อาจารย์และนักศึกษาช่วยกันเฉลย สรุป และอธิบาย โดยการถาม - ตอบ 

 

ขั้นสรุปและการประยุกต ์
5. นักศึกษาสรุป โดยการถาม ตอบระหว่างกันในช้ันเรียน และจดลงในสมุดเพื่อน าไปประยุกต์ใช้ในบทเรียนและ

ชีวิตประจ าวันต่อไป 
6. ท าแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.2  
7. อาจารย์ตรวจแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.2 และช้ีแจงสิ่งที่บกพร่องหรือผิดพลาดให้นักศึกษาทราบ 

 

สื่อการเรียนการสอน  
หนังสือเรียนวิชา แคลคูลสัพื้นฐาน (3000-1406)  

 



 

 

การวัดผลและการประเมินผล 
วิธีวัดผล 
1. สังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล 
2. ตรวจแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.2 
3. การสังเกตและประเมินผลพฤติกรรมด้านคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

เคร่ืองมือวัดผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล   
2. แบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.2 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ โดยอาจารย์และนักศึกษาร่วมกันประเมิน  

เกณฑ์การประเมินผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล เกณฑ์ผ่าน ต้องไม่มช่ีองปรับปรุง 
2. แบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.2 ท าถูกต้อง 70% ขึ้นไป 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค ์คะแนนข้ึนอยู่กับการประเมนิตามสภาพจริง 
 



 

 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 9 
รหัสวิชา 3000-1406  วิชา  แคลคูลสัพื้นฐาน 
หน่วยที ่ 4 ชั่วโมงที ่ 25-27 ชื่อหน่วย  อนุพันธ์ของฟังก์ชันอดิศัย (ต่อ) 

 

แนวคิด 
จาก  loga e  เปลี่ยนเป็นลอการิทมึฐาน  e เราจะได้ว่า 

 eloga  =  alog
elog

e

e   =  aloge

1
 

 eloga  =  aln
1

   ก็ได ้

ดังนั้น  จากสูตร    ulogdx
d

a    =    dx
du

e.log.u a

1
 

 

อาจเขียนได้เป็น       dx
du

. alnu      u       = logdx
d

a

1
       ก็ได ้

 

สาระการเรียนรู้ 
5. การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันลอการิทึมโดยการใช้สูตร 
6. การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันเลขช้ีก าลังโดยการใช้สูตร 

 

ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง 
5. ค านวณหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันช้ีก าลังได ้
6. ค านวณหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันลอการิทึมได ้
7. มีการพัฒนาคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ที่อาจารย์สามารถสังเกตเห็นได้ ในด้านความมี

มนุษยสัมพันธ์ ความมีวินัย ความรับผิดชอบ ความเช่ือมั่นในตนเอง ความสนใจใฝ่รู้ ความรักสามัคค ีความกตัญญูกตเวที 
 

กิจกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
1. อาจารย์ทบทวน นิยามของฟังก์ชันช้ีก าลัง 

 

ขั้นสอน 
2. อาจารย์ให้นักศึกษาสรุปสูตรและท่องจ าสูตรให้ขึ้นใจเพื่อที่จะน าไปใช้ได้อย่างคล่องและแม่นย า 

  1. ulogdx
d

a     =  dx
du

elogu a
1

 (เมื่อ )aa>o, 1  และ 

 หรือ   dx
du

. alnu      u       = logdx
d

a

1
        

  2.    ulndx
d

 = dx
du

elog u a
1

 

 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันช้ีก าลังจะมีสตูร  2  สูตรที่ใช้กันท่ัวไป  คือ 



 

 

  1. dx
da u

 =    a u  ln a dx
du

 

 2. dx
de u

 =   e u

dx
du

 

 ถ้านักศึกษาพบโจทย์ในรูปของ   y  =  )x(v)]x(u[   อาจจะสร้างสตูรขึ้นมาใช้เองได้โดยใช้ความรู้เรื่องลอการิทึม  และ
อนุพันธ์ผลคูณของฟังก์ชันเข้ามาชว่ยดังน้ี  ซึ่งจะเขียนย่อๆ ได้เป็น 

 

  vudx
d

 =  1vu v dx
du

 + vu  ln u dx
dv

            

 
3. อาจารย์และนักศึกษาช่วยกันอธิบาย และทดลองยกตัวอย่างในหนังสือออกมาท าบนกระดาน เมื่อนักศึกษาเข้าใจแล้วให้

ท าแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.3 ในหัวข้อท่ีเป็นอัตนัย 
4. จากนั้นอาจารย์อธิบายและถามตอบ กับนักศึกษาเพื่อให้เข้าใจมากขึ้น 

ขั้นสรุปและการประยุกต ์
5. อาจารย์และนักศึกษาสรุป โดยการถาม ตอบระหว่างกันในช้ันเรียน และจดลงในสมุดเพื่อน าไปประยุกต์ใช้ในบทเรียน

และชีวิตประจ าวันต่อไป 
6. ท าแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.3 ในหัวข้อท่ีเป็น ปรนัย และเติมค า ส่งตามก าหนด 
7. อาจารย์ตรวจแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.3 และช้ีแจงสิ่งทีพ่กพร่องหรือผิดพลาดให้นักศึกษาทราบ  

สื่อการเรียนการสอน  
หนังสือเรียนวิชา แคลคูลสัพื้นฐาน (3000-1406)  

การวัดผลและการประเมินผล 
วิธีวัดผล 
1. สังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล 
2. ตรวจแบบประเมินผลการเรียนรู้ที่ 4.3 
3. การสังเกตและประเมินผลพฤติกรรมด้านคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

 
เคร่ืองมือวัดผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล  
2. แบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.3 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค์ โดยอาจารย์และนักศึกษาร่วมกันประเมิน  

เกณฑ์การประเมินผล 
1. แบบสังเกตพฤติกรรมการปฏิบตัิงานรายบุคคล เกณฑ์ผ่าน ต้องไม่มช่ีองปรับปรุง 
2. แบบประเมินผลการเรียนรู้ที ่4.3 ท าถูกต้อง 70% ขึ้นไป 
3. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึงประสงค ์คะแนนข้ึนอยู่กับการประเมนิตามสภาพ 

  


